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Aufgabe 1 (4 Punkte):
Es sei (A,), eine Filtration. Sei 7 eine Stoppzeit und A, := {4 € A: An{r <
n} € A, fiir alle n € N}. (X)) sei (A,), adaptiert. Zeigen Sie,

(i) dass A, eine o-Algebra ist,
(i) dass fiir je zwel Stoppzeiten 7,0 mit 7 < o, A, C A, gilt,

(ili) dass X, A,-messbar ist.

Aufgabe 2 (4 Punkte):

Beenden Sie den Beweis von Satz 9.6:

Essei U,, = M,,+A,, die Doob-Zerlegung der Snell-Einhiillenden U, mit (A4, )n=01,..~
ein fallender, vorhersehbarer Prozess mit Aq = 0. Sei

Tmax = min{n € {0,1,...,N =1} : A1y #0} AN

mit min () := co. Zeigen Sie, dass fiir jede weitere Losung 7* des optimalen Stopp-
problems gilt 7* < Tpax.

Aufgabe 3 (4 Punkte):

Betrachten Sie einen ,,Call-Spread “, der aus dem Kauf einer Call-Option mit Aus-
zahlung K; = 100 und dem Verkauf einer Call-Option mit hoherer Auszahlung
K5 = 120 besteht. Der Aktienpreis verhalte sich geméafl des folgenden Baumes:
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(i) Geben Sie die Werte des Auszahlungsprozesses (H,,)n—012 und der Snell-
Einhiillenden (U, )5—0,1,2 an.

(ii) Geben Sie eine optimale Stoppzeit an.

Aufgabe 4 (4 Punkte):
Sei M ein arbitragefreies und vollstdndiges Marktmodell.

(i) Sei C der diskontierte Auszahlungsprozess einer Option. Der Wert einer
europdischen Option E; := S;¢Eq(Cy|F:) ist nicht groBer als der Wert
einer amerikanischen Option V2.

(i) (Sto0)t=0.1... n sei monoton wachsend. Dann sind die Werte einer amerikani-
schen und einer européischen Call-Option gleich.



